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6 ΕΠΙΛΥΣΗ ΠΡΟΒΛΗΜΑΤΩΝ

Εισαγωγή

Αποτελεί κοινή διαπίστωση πως κάθε άνθρωπος βρίσκεται συχνά στην ανάγκη να επιλύσει κάποιο πρόβλημα τόσο στην εργασία του όσο και γενικότερα στην καθημερινή του ζωή.

Η συγκέντρωση και οργάνωση πληροφοριών για το πρόβλημα καθώς και η χρήση τύπων, πινάκων, μοντέλων και μαθηματικού λογισμού έχει αποδειχθεί ότι βοηθούν αποτελεσματικά στην επίλυσή του.

Στα παρακάτω προβλήματα που συνοδεύονται από αντίστοιχες δραστηριότητες γίνεται φανερό πως οι μαθηματικές μας γνώσεις αποτελούν πολύ σημαντικό παράγοντα που δεν πρέπει να αγνοούμε κατά την επίλυση προβλημάτων.

Πρόβλημα 1ο
Μια οικογένεια αγόρασε στο χωριό από έναν παραγωγό λαδιού, ένα «τενεκέ» λάδι μεικτού βάρους 18 κιλών και πλήρωσε 18.700 δρχ.

Στην πόλη, στο Super Market της γειτονιάς, η οικογένεια αγοράζει ένα τενεκέ λάδι που έχει περιεχόμενο 5lt στην τιμή των 6.600 δρχ.

Από ποια πηγή μπορεί η οικογένεια να προμηθεύεται πιο φθηνά το λάδι;
ΛΥΣΗ

Οι βασικές πληροφορίες που πρέπει να συγκεντρώσουμε για την επίλυση του προβλήματος είναι οι εξής δύο:
α) Το βάρος (ένα κιλό) που έχει ο τενεκές του παραγωγού, και

β) Το βάρος ενός cm3 λαδιού (το ειδικό βάρος) που είναι περίπου 0,92gr.

Έτσι η οικογένεια αγόρασε από το χωριό 18-1=17 κιλά λάδι, και συνεπώς πλήρωσε 18.700:17=1.100 δρχ. το κιλό.

Αντίθετα στο Super Market πλήρωνε 6.600:5=1.320 δρχ. το λίτρο.
Επεδή τα 1.000gr = 1 κιλό λαδιού στοιχίζουν στο χωριό 1.100 δρχ., τα 920gr που είναι ένα λίτρο, στοιχίζουν 1.100·
[image: image41.png]


=1.012 δρχ

Άρα από την πηγή του χωριού η οικογένεια μπορεί να αγοράζει φθηνότερα το λάδι κατά 1.320-1.012=308 δρχ. το λίτρο.

ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΑ

Να συγκεντρώσετε πληροφορίες για το ειδικό βάρος και την τιμή του πετρελαίου θέρμανσης που χρησιμοποιείται στους καυστήρες των πολυκατοικιών. Ποια η τιμή 1.200 lt απ’ αυτό το πετρελαίο και ποια η τιμή ενός τόνου.

ΣΧΟΛΙΟ  Για το ειδικό βάρος του νερού πρέπει να γνωρίζουμε ότι είναι ίσο με τη μονάδα. Έτσι 1Kg νερού καταλαμβάνει όγκο ενός λίτρου = 1dm3.

Πρόβλημα 2ο
Σε μια εταιρεία υπάρχουν τρείς συνέταιροι Α, Β και Γ με αντίστοιχα ποσοστά 30%, 45% και 25%. Όταν ο συνεταίρος Γ αποφασίζει να αποχωρήσει μοιράζει τα ποσοστά του κατόπιν κοινής συμφωνίας ανάλογα με τα ποσοστά των υπολοίπων. Ποια θα είναι τα ποσοστά των δύο συνεταίρων Α και Β μετά την αποχώρηση του Γ.

ΛΥΣΗ

Έστω ότι από το 25% του συνεταίρου Γ ο Α παίρνει x% και ο Β παίρνει y%

Τότε x+y=25 (1)

Επίσης αφού τα ποσοστά x% και y% είναι ανάλογα με τα ποσοστά των συνεταίρων Α και Β θα έχουμε  
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Από τις σχέσεις (1) και (2) έχουμε το σύστημα:
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  Αν θέσουμε 
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τότε το σύστημα παίρνει τη μορφή
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  Η πρώτη εξίσωση με την αντικατάσταση των x και y γίνεται:
30λ+45λ=25 ή

(30+45)λ=25 οπότε  
[image: image6.wmf]3

1

75

25

=

=

l


Έτσι 
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Άρα τα ποσοστά των δύο συνεταίρων Α και Β διαμορφώνονται τώρα σε 30+10=40% για τον Α και 45+15=60% για τον Β.

ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΑ

Σε μια εταιρεία υπάρχουν τέσσερις συνέταιροι Α, Β, Γ και Δ με αντίστοιχα ποσοστά 24%, 16%, 20% και 40%. Όταν ο συνέταιρος Γ αποχωρεί μοιράζει τα ποσοστά του (20%) ανάλογα με τα ποσοστά των υπολοίπων. Ποια είναι τα ποσοστά των τριών συνεταίρων Α, Β, και Δ μετά την αποχώρηση του Γ;

Πρόβλημα 3ο
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Στο διπλανό σχήμα (σχ.1), ΑΒ είναι ο κεντρικός αγωγός των υδρορροών σε μια πολυκα​τοικία, ενώ Σ1 και Σ2 είναι οι θέσεις δύο σιφωνιών του περιβάλλοντα χώρου.
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Ο υδραυλικός πρέπει να φτιάξει ένα κεντρικό σιφώνι Σ πάνω στο τμήμα ΑΒ του αγωγού και αναζητά τη θέση του,ώστε το άθροισμα Σ1Σ+ΣΣ2 να είναι για οικονομικούς λόγους το μικρότερο δυνατό.

ΛΥΣΗ

[image: image34.png]


Αν βάλουμε ένα πάσαλο στο συμμετρικό σημείο S του Σ1 (σχ.2), δηλαδή προεκτείνουμε την από​σταση Σ1Α και πάρουμε 3m στην προέκτασή της τότε το τμήμα Σ1Σ είναι ίσο με το ΣS αφού η ΑΒ είναι μεσοκάθετη στο τμήμα Σ1S.

Έτσι το άθροισμα Σ1Σ+ΣΣ2 είναι ίσο με SΣ+ΣΣ2. Αυτό γίνεται ελάχιστο όταν τα τρία σημεία S, Σ και Σ2 γίνουν συνευθειακά, δηλαδή όταν το Σ πάρει τη θέση του Κ (σχ.2).

Έτσι ο υδραυλικός θα βάλει ένα πάσσαλο στο S, συμμετρικό του Σ1 ως προς την ευθεία του αγωγού και με ένα ράμμα που συνδέει τα σημεία S και Σ2 θα βρεί το Σ σαν τομή των SΣ2 και ΑΒ (σχ.3).

Τότε θα έχει Σ1Σ+ΣΣ2=SΣ+ΣΣ2=SΣ2 (ελάχιστο).

ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΑ

Με βάση το παραπάνω πρόβλημα να βρέιτε με τις δικές σας εμπειρίες, άλλα προβλήματα που επιλύονται με ανάλογο τρόπο, να τα διατυπώσετε και να δώσετε τη λύση τους.

Πρόβλημα 4ο
Τοποθετούμε σε μια γραμμή όλους τους διψήφιους που αρχίζουν από 3 εκτός του 30. Κάτω από τον καθένα βάζουμε τον διψήφιο που προκύπτει με αντιστροφή των ψηφίων του.

i) Σχηματίστε ένα πίνακα με τρείς γραμμές βάζοντας στην τρίτη τη θετική διαφορά του κάθε ζεύγους διψηφίων με αντίστροφα ψηφία.

ii) Τι παρατηρείτε για τις διαφορές;
iii) Κάντε το ίδιο για τους διψήφιους που αρχίζουν από 7. Τι παρατηρείτε;
iv) Αν x και y είναι αντίστοιχα τα ψηφία των δεκάδων και των μονάδων ενός διψήφιου με μη μηδενικά ψηφία, αποδείξτε ότι η διαφορά που προκύπτει όταν αφαιρέσουμε απ’ αυτόν, τον διψήφιο με αντίστροφα ψηφία είναι πάντα πολλαπλάσιο του 9.

ΛΥΣΗ

i)


31
32
33
34
35
36
37
38
39


13
23
33
43
53
63
73
83
93

Διαφορά
18
9
0
9
18
27
36
45
54

ii) Παρατηρούμε ότι κάθε διαφορά είναι πολλαπλάσιο του 9.

iii)


71
72
73
74
75
76
77
78
79


17
27
37
47
57
67
77
87
97

Διαφορά
54
45
36
27
18
9
0
9
18

Όμοια παρατηρούμε ότι όλες οι διαφορές είναι πολλαπλάσια του 9.

iv) Αν x είναι το ψηφίο των δεκάδων και y το ψηφίο των μονάδων, τότε σύμφωνα με το ανάπτυγμα ενός αριθμού στο δεκαδικό σύστημα που μάθαμε στο 1ο κεφάλαιο ο διψήφιος γράφεται 10x + y = δ1. Π.χ. ο 76=10·7 + 6.

Ο διψήφιος δ2 που προκύπτει με αντιστροφή των ψηφίων του πρώτου, γράφεται δ2 = 10y + x. Έτσι δ1–δ2 = 10·x+y–(10·y + x) = 10·x+y–10·y-x = 9·x – 9·y = 9·(x – y) = πολλαπλάσιο του 9.

ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΑ

Τοποθετήστε όλους τους τριψήφιους που αρχίζουν από 4 και έχουν μη μηδενικά ψηφία σε μια γραμμή. Αντιστρέψτε τα ψηφία των εκατοντάδων με των μονάδων κάτω από τον καθένα και σχηματίστε τη θετική διαφορά. Με βάση το συμπέρασμα της παρατήρησής σας αποδείξτε ότι η διαφορά δύο τριψήφιων με μη μηδενικά ψηφία που προκύπτει αν αντιστρέψουμε τα ψηφία των εκατοντάδων με των μονάδων είναι πολλαπλάσιο του 99.

Πρόβλημα 5ο
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Ένας εμπειρικός τρόπος για να βρεί κανείς τους φορολογήσιμους ίππους ενός αυτοκινήτου είναι να διπλασιάσει τον κυβισμό του και να διαιρέσει με το 300. Ο κυβισμός κάθε αυτοκινήτου είναι η χωρητικότητα που έχει ένας κύλινδρος της μηχανής πολλαπλασιασμένη επί το πλήθος των κυλίνδρων.

Ένας τεχνικός διαπίστωσε ότι μια τετρακύλινδρη και μια εξακύ​λιν​δρη μηχανή έχουν τους ίδιους φορολογήσιμους ίππους και την ίδια ακτίνα σε κάθε κύλινδρο R=3,1cm. Αν η διαφορά των υψών στους κυλίνδρους των δύο μηχανών είναι 40mm να βρέιτε:

α) Το ύψος των κυλίνδρων στις δύο μηχανές.

β) Τον αριθμό των φορολογήσιμων ίππων των δύο αυτοκινήτων.

ΛΥΣΗ

α) Γνωρίζουμε από προηγούμενες τάξεις ότι ο όγκος κυλίνδρου είναι V = πR2u 
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. Στην τετρακύλινδρη μηχανή ο όγκος ενός κυλίνδρου είναι V1= πR2u1 ενώ στην εξακύλινδρη είναι V2= πR2u2. Έτσι οι κυβισμοί των δύο αυτοκινήτων είναι αντίστοιχα κ1= 4πR2u1 και κ2 = 6πR2u2. Αφού τα δύο αυτοκίνητα έχουν ίδιους φορολογήσιμους ίππους θα έχουμε 
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οπότε  
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Από τη διαπίστωση του τεχνικού γνωρίζουμε ότι:

u1 – u2 = 40mm ή 
[image: image12.wmf]2
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u2 – u2 = 4cm οπότε 
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u2 = 4cm δηλαδή u2 = 8cm. Άρα το ύψος των κυλίνδρων στην εξακύλινδρη μηχανή είναι 80mm ενώ στην τετρακύλινδρη είναι u1 
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β) Ο τύπος 
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 δίνει τους φορολογήσιμους ίππους των δύο αυτοκινήτων αφού είναι ίσοι. Έτσι 
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 Άρα τα αυτοκίνητα είναι 10 περίπου φορολογήσιμων ίππων, ενώ ο κυβισμός τους είναι περίπου 1450cm3.

ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΑ

Να βρείτε τους φορολογήσιμους ίππους αυτοκινήτων που έχουν κυβισμό 1000cm3, 1200cm3, 1500cm3, 1600cm3, 1800cm3 και 2000cm3. Να σχηματίσετε ένα πίνακα κυβισμού και φορολογήσιμων ίππων για τις παραπάνω περιπτώσεις. Να διαιρέσετε τον αριθμό των κυβικών του οικογενειακού σας αυτοκινήτου με το πλήθος των κυλίνδρων και να βρείτε ποια είναι η χωρητικότητα κάθε κυλίνδρου.

Πρόβλημα 6ο
Για μια έκτακτη αγορά πετρελαίου θέρμανσης σε μια πολυκατοικία πέντε διαμερισμάτων, ο διαχειριστής έκανε την εξής ανακοίνωση:

«Επειδή το πετρέλαιο στη δεξαμενή τελειώνει (το ύψος της στάθμης του είναι 18cm) παρήγγειλα 1500 λίτρα και πλήρωσα 101.600 δρχ. συν 18.288 δρχ. Φ.Π.Α. Παρακαλώ για την άμεση εξόφληση του λογαριασμού σύμφωνα με τους αντίστοιχους συντελεστές θέρμανσης του καταστατικού της πολυκατοικίας»


Διαμέρισμα Α
:98 ‰ 


Διαμέρισμα Β
:124 ‰ 


Διαμέρισμα Γ
:248 ‰ 


Διαμέρισμα Δ
:250 ‰ 


Διαμέρισμα Ε
:280 ‰ 

Αν οι διαστάσεις της δεξαμενής είναι 2m μήκος, 1m πλάτος και 1,20m ύψος, συγκεντρώνουμε τα εξής ερωτήματα:

α) Πόσες δρχ. στοιχίζει το 1 λίτρο πετρελαίου;

β) Πόσα λίτρα χωράει συνολικά η δεξαμενή και πόσο θα είναι το ύψος της στάθμης του πετρελαίου σ’ αυτή, μετά την παροχή των 1500lt απ’ το βυτιοφόρο;

γ) Ποια η στάθμη του πετρελαίου στα 1000, 1200, 1500 και 1800 λίτρα;

δ) Να κατασκευασθεί ένας πίνακας λίτρων και ύψους στάθμης στις παραπάνω περιπτώσεις.

ε) Αν x είναι το υπάρχον ύψος του πετρελαίου στη δεξαμενή και y οι εκατοντάδες των λίτρων που αγοράσαμε, με ποια αλγεβρική παράσταση θα παρουσιάζεται το τελικό ύψος της στάθμης του πετρελαίου;

ΛΥΣΗ

α) Το συνολικό ποσό που πλήρωσε ο Διαχειριστής για την αγορά των 1500lt πετρελαίου είναι 101.600 + 18.288 = 119.888 δρχ. Έτσι το 1lt πετρελαίου στοιχίζει 
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β) Ο όγκος της δεξαμενής είναι V = 1·2·1,20m3 = 2,4m3. Έτσι η δεξαμενή χωρά 2,4·1000dm3 = 2400dm3 δηλαδή 2400lt. Αφού η στάθμη του πετρελαίου στη δεξαμενή φθάνει 120cm όταν αυτή περιέχει 2400lt, τότε η στάθμη του πετρελαίου όταν αυτή περιέχει 1500lt θα είναι x=120·
[image: image19.wmf]2400
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=75cm. Άρα μετά την παροχή των 1500lt πετρελαίου η στάθμη θα έχει ύψος 18+75=93cm
γ) Το ύψος της στάθμης του πετρελαίου στα 1000, 1200, 1500 και 1800 λίτρα θα είναι αντίστοιχα:


x=120·
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ε) Ο διαχειριστής πρόσθεσε την αξία των 1500lt πετρελαίου με τη δαπάνη του ΦΠΑ (18%). Έτσι βρήκε 101.600+18.288=119.888 δρχ. Αυτό το ποσό πολλαπλασίασε με τα χιλιοστά θέρμανσης κάθε διαμερίσματος.

Έτσι για το
Διαμέρισμα Α έχουμε
:119888 ·98 ‰  11750 δρχ.

Διαμέρισμα Β
: 119888 ·124 ‰  14870 δρχ.
Διαμέρισμα Γ
: 119888 ·248 ‰  29735 δρχ.
Διαμέρισμα Δ
: 119888 ·250 ‰  29975 δρχ.
Διαμέρισμα Ε
: 119888 ·280 ‰  33560 δρχ.


119890 δρχ.

στ) Όπως είδαμε στο ερώτημα δ) ο τύπος που δίνει το ύψος της στάθμης του πετρελαίου στη δεξαμενή είναι 120·
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 όπου y το πλήθος των εκατοντάδων λίτρων.

Αν x cm είναι το ύψος του πετρελαίου που περιέχει η δεξαμενή και y το πλήθος σε εκατοντάδες των λίτρων που αγοράσαμε, τότε η αλγεβρική παράσταση 
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 μας δίνει το ύψος του πετρελαίου σε κάθε περίπτωση αγοράς.

ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΑ

Συγκεντρώστε τα παραπάνω απαραίτητα στοιχεία για τη δεξαμενή της πολυκατοικίας σας και βρείτε την αλγεβρική παράσταση που θα δίνει το τελικό ύψος της στάθμης του πετρελαίου σε κάθε περίπτωση αγοράς.

ΑΣΚΗΣΕΙΣ
1. Ένας πλανόδιος μικροπωλητής πουλάει το προϊόν του σε δέματα των 5 και των 3 κιλών.

Αν το πεντάκιλο δέμα στοιχίζει 1100 δρχ, και το τρίκιλο 750 δρχ. ποιο συμφέρει να αγοράσουμε;

2. Τρείς βιοτέχνες ίδρυσαν μια επιχείρηση συμμετέχοντας με κεφάλαια 20, 50 και 70 εκκατομυρίων αντιστοίχως. Τον πρώτο και το δεύτερο χρόνο η επιχείρηση παρουσίασε ζημιά 5 και 2 εκκατομύρια, ενώ τον τρίτο χρόνο είχε κέρδη 35 εκκατομυρίων.

Αν οι ζημιές και τα κέρδη της επιχείρησης μοιράζονται ανάλογα με τα κεφάλαια, τι ποσό κέρδισε ο κάθε βιοτέχνης στο τέλος της τριετίας;

3. Αν σε ένα σχολείο με τρείς τάξεις η Α και Β τάξη έχουν 118 μαθητές, η Β με τη Γ 100 μαθητές και η Γ με την Α 94, να βρείτε το πλήθος των μαθητών κάθε τάξης.

4. Ένας διψήφιος αριθμός στον οποίο x είναι το ψηφίο των δεκάδων του και y το ψηφίο των μονάδων του, έχει άθροισμα ψηφίων ίσο με 11. Αν αντιστρέψουμε τα ψηφία του προκύπτει αριθμός μεγαλύτερος του αρχικού κατά 45. Ποιος είναι ο αριθμός;

5. Το σιτάρι χάνει στο άλεσμα 25% του βάρους του, το αλεύρι αυξάνει στο ζύμωμα το βάρος του κατά 50% ενώ το ζυμάρι χάνει στο ψήσιμο το 20% του βάρους του. Να βρείτε πόσα κιλά σιτάρι χρειαζόμαστε για να κάνουμε 270 κιλά ψωμί.

6. Μια οικογένια μπορεί να κάνει 15 ημέρες διακοπές αν ξοδεύει καθημερινά 35000 δρχ. Αν θελήσει να κάνει 20 ημέρες διακοπές πόσο πρέπει να περιορίσει τα έξοδά της; Αν τελικά από το ποσό που έχει τη δυνατότητα να ξοδέψει αφαιρέσει τις 70000 δρχ. για καύσιμα και Ferry boat πόσες μέρες θα μειωθεί το 20-ήμερο;

7. [image: image36.png]AM



Τα δύο ίσα ορθωγώνια τρίγωνα του διπλανού σχήματος στα οποία το Μ είναι το μέσο της βάσης τους, δόθηκαν σε δύο μαθητές για την επίλυση ενός προβλήματος. Οι δύο μαθητές χάραξαν τη διχοτόμο ΒΔ της γωνίας Β. Ποια νομίζετε ότι είναι η σωστή θέση του Δ. Αριστερά ή δεξιά του Μ; Μπορείτε να το αποδέιξετε;

8. Ένας αγρότης αγόρασε ένα κτήμα 1,76 στρεμμάτων προς 3.000.000 δρχ. το στρέμμα. Στην αγορά συμφωνήθηκε να πληρώσει το μισό της αξίας του σε μετρητά και το υπόλοιπο μετά από 8 μήνες με επιτόκιο 15%. Να βρείτε πόσα χρήματα πλήρωσε συνολικά (Από προηγούμενες τάξεις γνωρίζουμε ότι «επιτόκιο» είναι ο τόκος που δίνουν 100 δρχ. σε ένα χρόνο).

9. Όταν από μια δεξαμενή νερού καταναλώνουμε για πότισμα ενός αγρού 3m3 νερό την ημέρα, το νερό της δεξαμενής μας φθάνει για 8 ημέρες. Αν καταναλώσουμε 2m3 την ημέρα για πόσες μέρες θα μας φθάσει το νερό της δεξαμενής;

Να σχηματίσετε ένα πίνακα θέτοντας κάτω από την 1η, 2η, 3η κλπ. ημέρα το νερό που ήδη καταναλώθηκε με κατανάλωση 2m3 ημερησίως. Πόσο νερό έχουμε καταναλώσει την 11η ημέρα;

10. Οι θετικές τιμές πέντε μεταβαλλόμενων μεγεθών συνδέονται με τον τύπο 
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. Όταν οι μεταβλητές α, β, γ και δ γίνονται ίσες η τιμή της μεταβλητής Κ είναι 212·58.
Ποια είναι η τιμή για την οποία οι τέσσερις μεταβλητές είναι ίσες;

11. Ένα βαρέλι περιέχει 240kg κρασί μέσα στο οποίο υπάρχουν 60kg νερό, ενώ ένα άλλο περιέχει 150kg κρασί μέσα στο οποίο υπάρχουν 90kg νερό.

Πόσα κιλά πρέπει να αναμείξουμε από κάθε βαρέλι ώστε να σχηματίσουμε μείγμα από 150kg κρασί εκ των οποίων τα 45kg να είναι νερό;

12. Στη φυσική, ο τύπος που συνδέει το χρόνο t  με το διάστημα S στην ελεύθερη πτώση των σωμάτων είναι: 
[image: image27.wmf]2
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. Όπου g=10 m/sec2 είναι η επιτάχυνση της βαρύτητας. Στον παρακάτω πίνακα γράφουμε σε κάθε στήλη το χρόνο και το ύψος που αντιστοιχούν σε πέντε διαφορετικά πειράματα που κάνουμε. Για παράδειγμα σε χρόνο 1 sec είναι 
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Να συμπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα στις εξής περιπτώσεις:

α) Το σώμα πέφτει αντίστοιχα από ύψη S1=20m και S2=80m.
β) Το σώμα κάνει για να πέσει t1=3sec και t2=5sec αντιστοίχως.

sec: t
1sec





m: S
5m





ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΚΑΤΑΝΟΗΣΗΣ 6ΟΥ ΚΕΦΑΛΑΙΟΥ
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2. Στο παρακάτω σχήμα, ποιό ευθύγραμμο τμήμα θέλει χαρτί και μολύβι για να υπολογιστεί:
[image: image38.png]


i) Το ΑΒ
ii) Το ΑΓ
iii) Το ΒΓ
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3. Σε ένα πρόβλημα μια ποσότητα υγρού έχει βάρος x κιλά, και όγκο y λίτρα.

Πότε το υγρό αυτό επιπλέει του νερού;

Όταν 
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4. Στο διπλανό σχήμα τα τετραγωνάκια είναι ίσα. Αν για να πάμε από το Δ στο Β ακολουθήσουμε με την άκρη του μολυβιού μας (που δεν θα σηκώσουμε απ’ το χαρτί), τον «έντονα» χαραγμένο δρόμο της «σκάλας ΔΒ» ή της «ορθής γωνίας 
[image: image32.wmf]B
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» τότε:

i) Ο πρώτος δρόμος είναι μεγαλύτερος του δεύτερου;

ii) Ο δεύτερος είναι μεγαλύτερος του πρώτου;

iii) Οι δύο δρόμοι είναι ίσοι;
4. Η αναγραφόμενη τιμή στα προϊόντα Α και Β είναι 200 δρχ. Αν για Α υπάρχει έκπτωση 15% και για το Β προσαύξηση 20% ποια είναι η τιμή αγοράς τους;
i) Για το Α:
230 δρχ.
180 δρχ.
160 δρχ.
170δρχ.


ii) Για το Β:
210 δρχ.
220 δρχ.
240 δρχ.
230 δρχ.


5. Αν για το ψηφίο x του διψήφιου αριθμού 10·(x+1)+x γνωρίζουμε ότι 1x9 να βρείτε τη μικρότερη και τη μεγαλύτερη τιμή του διψήφιου.
6. Μια αμοιβάδα βρίσκεται μέσα σε έναν κυλινδρικό δοκιμαστικό σωλήνα και έχει την ιδιότητα να διπλασιάζει τον όγκο της κάθε ένα λεπτό της ώρας. Σε μια ώρα η αμοιβάδα γεμίζει τον δοκιμαστικό σωλήνα. Σε πόσα λεπτά η ίδια είχε γεμίσει το μισό δοκιμαστικό σωλήνα;
σε 30 min
σε 59 min
σε 50 min


7. Οι τιμές α, β και γ τριών μεγεθών είναι ανάλογες με τους αριθμούς 3, 2 και 5 αντιστοίχως. Αν α+β+γ=40 ποια είναι η τιμή της καθεμιάς;

α=6

α=15
α=12
α=30

β=4

β=10
β=8
β=20

γ=30

γ=25
γ=20
γ=50

8. Στο παρακάτω πίνακα κάθε ζευγάρι x, y των αριθμών συνδέεται με τον ίδιο μαθηματικό τύπο. Ποιος απ’ τους παρακάτω τύπους είναι ο σωστός;
x
3
4
5

y
8
10
12

i) y=3x-1
ii) y=2x+2
iii) y=x+5

9. Τρείς συνέταιροι Α, Β και Γ μοίρασαν κατόπιν συμφωνίας το κέρδος τους ως εξής:
Ο Α πήρε 50.000 περισσότερα απ’ τον Β, και ο Β πήρε 60.000 λιγότερα από τον Γ.

Ένας μαθητής για να λύσει το πρόβλημα σχημάτισε τους παρακάτω τέσσερις τρόπους για τα ποσά που πήρε ο κάθε συνέταιρος.

Ποιος από τους τέσσερις τρόπους είναι λάθος;
A


B
Γ

x


x-50.000
x-50.000+60.000

x+50.000


x
x+60.000

x-60.000+50.000


x-60.000
x

x-60.000


x+50.000
x+10.000

10. Στο διπλανό σχήμα τα 5 σημεία είναι οι κορυφές ενός ασχημάτιστου πενταγώνου.
Από το σημείο Α μπορούμε να φέρουμε προς τα άλλα σημεία 4 ευθύγραμμα τμήματα. Το ίδιο μπορούμε να κάνουμε και απ’ τα υπόλοιπα σημεία

Ποιο είναι τελικά το πλήθος όλων αυτών των ευθυγράμμων τμημάτων;
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